
§ 分項對消法 1 
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=   1979年 Roger Apery證明了此數是無理數 

[尤拉][黎曼猜想] 

 

分項對消法基本上分 3種型式:(1)加減型 (2)乘除型 (3)配對型 

§ 加減型 
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§ 分項對消法 2 
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4x4+1=4x4+4x2+1-4x2=(2x2+1)2-(2x)2=(2x2-2x+1)(2x2+2x+1) 
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例7. 已知
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§ 分項對消法 3 
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§ 乘除型 

例9. (女中

102學年教師推甄) 

解 

x4+4y4=(x2-2xy+2y2)(x2+2xy+2y2) 
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(註 (x+4)4+26=(x2+4x+8)(x2+12x+40)，所以符合乘除型對消法。) 

 

§ 配對型 

例10. 設
24

2
)(

+
=

x
xf ,則 =++++ )

2003

2002
(...)

2003

3
()

2003

2
()

2003

1
( ffff  

1 1
1

11
1

t

t

+ =
+

+
 

 

◇習作◇ 

1. 
= ++

n

k kkk1 )2)(1(

1
= 



§ 分項對消法 4 

2. 
=

=
−

n

k k1
2 14

1
 

3. 化簡 =+


+


+


+


)1
2422

1
)...(1

2119

1
)(1

2018

1
)(1

1917

1
(       

68

69
 

4. 
1 1 1 1

...
1 1 2 1 2 3 1 2 3 ... 19
+ + + + =

+ + + + + + +
 

5. =
+

+
−

=

n

k

k

kk

k

1 )1(

12
)1(                                      

1

1
)1(1

+
−+−

n

n
 

6. =
++++

+
++

++
+

+
+

2222222222 ...321

12
...

321

7

21

5

1

3

n

n
        

1

6

+n

n
 

7. 
]1)1)[(1()14(4

3

)13(3

2

)12(2

1
2222 −++

++
−

+
−

+
− nn

n
 =       

2

1

2

1

+
−

n
 

8. 化簡
)2)(1(

3

543

6

432

5

321

4

++

+
++


+


+

 nnn

n
 = 
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13. Sn是數列<an>的前 n項和,即 Sn=a1+a2+…+an,若 Sn=n2an-n(n-1),
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即 nan-2a1+Sn=2(n-1) 



§ 分項對消法 5 
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